
R„( B;J) f
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I -J I-T B‘P f  + I -J7-T B‘ (1 -  Po ) f
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+Щ  «J P m „ ( J )

(  f  )  =  I
к=0
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m-к-1

i=0
J%-

П  ;" ’o " ( j  )
Согласно сказанному выше,

f  (к).

если Рпщ (J ) ф 0. при | J  = 1, то в ок
рестности единичной окружности правосторонняя резольвента зада
ётся в виде операторного ряда Лорана

+ ~  1 1
R ( B;j ) = I -J T Bk "P +1 JJk+i  в ‘" (1 - p).

к = 0 J  к =-1 J
Явный вид оператора P найден для некоторых конкретных 

примеров подпространств Ln, в этих примерах оператор P имеет вид
P = P0 +y , где у/ есть некоторый оператор ранга 1.
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НЕКОТОРЫЕ ТОПОЛОГИЧЕСКИЕ СВОЙСТВ 
АЛГЕБРЫ ОБОБЩЕННЫХ ОПЕРАТОРОВ

Исследование свойств линейных операторов является одной из 
важнейших задач функционального анализа. Как известно, многие 
хорошо изученные свойства линейных ограниченных операторов 
нельзя обобщить на множество всех линейных отображений из одно
го нормированного пространства в другое. Это относится, в частно
сти, к теореме о равномерной непрерывности и о непустоте спектра. 
В связи с этим возникают трудности при решении задач, которые 
могут быть описаны с помощью неограниченных операторов. Эти 
проблемы так же, как проблема введения ассоциативного умножения 
на множестве распределений, привели к возникновению новых тео
рий. В частности, была построена алгебра обобщенных операторов, 
свойства которой аналогичны свойствам алгебр линейных ограни
ченных операторов.

Алгебра обобщенных операторов определяется как множество 
классов эквивалентности последовательностей линейных ограничен
ных операторов. Для задания такой алгебры необходимо введение 
понятия обобщенного числа, а также обобщенного нормированного 
пространства. (Аккуратное определение обобщенного оператора, 
множества обобщенных комплексных чисел и обобщенного норми
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рованного пространства вводится в работе [4]). При определении та
кой алгебры возникает вопрос о вложении неограниченных операто
ров в новую алгебру обобщенных операторов.

Если для некоторого неограниченного оператора A существует 
последовательность (Лп), сильно сходящаяся к A и являющаяся эле
ментом алгебры Gm(A), оператор A вкладывается в алгебру обобщен
ных операторов как класс эквивалентности сходящейся к ней после
довательности. При этом каждому такому оператору соответствует 
множество обобщенных операторов.

Топологии на введенных алгебрах обобщенных чисел и обоб
щенных операторов вводятся с помощью систем открытых шаров 
(которые, в свою очередь, определяются с помощью положительных 
обобщенных чисел). Заданные таким образом топологии обладают 
свойствами, аналогичными свойствам топологии в классических 
пространствах. При этом оказываются справедливыми следующие 
теоремы:

Теорема 1. Алгебраическая структура на пространстве обоб
щенных операторов над кольцом обобщенных чисел согласована с 
топологией на нем.

Теорема 2. Если X -  банахово пространство, то обобщенное 
пространство X* является полным пространством в топологии, за
данной системой открытых множеств.

Теорема 3. Если X -  нормированное пространство, а Y -  бана
хово, то множество обобщенных операторов L*(X,Y) является пол
ным в топологии, заданной с помощью *-нормы.
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